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คุยกันก่อนนนน .. 
… ต้องบอกน้องๆก่อนเลยวา่จาก 2 ปีที่แล้วที่พ่ีได้ท า หนงัสอื ‘’จบัจดุคณิต พชิิต มข.” <DEMO VERSION>  

ออกมานัน้ ก็ได้กระแสตอบรับอยา่งดี ดกีวา่ที่คาดไว้เยอะ แตอ่นันัน้เป็นของระบบเก่าก็คือ เพื่อการสอบ ตรงของ มข.  

(มข.เป็นคนออกข้อสอบเอง) แตท่ีนีปั้จจบุนันัน้ ระบบการศกึษาของประเทศได้มีการเปลีย่นแปลงการรับเข้าศกึษาตอ่ในชัน้

อดุมศกึษา พ่ีก็เลยจดัท าคอร์สใหมข่ึน้มาเพื่อตอ่ยอดเนือ้หาในเลม่เดิมด้วย และที่ส าคญัเพื่อรองรับระบบ TCAS   โดย

ตัง้ใจวา่จะเปิดคอร์สสอนโดยใช้หนงัสอืเลม่นีเ้ป็นแกนหลกันีแ่หละ โดยจะรีววิวา่ในหนงัสอืเลม่เก่ามนัมีอะไรบ้าง สตูร หรือ 

หลกัการทางคณิตอะไรท่ีส าคญั สตูรไหนที่เราต้องจ าให้ได้!!! ไอ้สตูรที่ไมจ่ าเป็น ก็ไมต้่องไปจ ามนั  และพี่คิดวา่ หลายๆ

คนก าลงัเรียนคณิตศาสตร์ผิดวิธี บางคนท าคณิตไปเทา่ไหร่ก็ไมเ่กง่สกัที พ่ีก็เลยอยากให้น้องๆลองมาเรียนด ูจะได้เห็นวา่ 

กระบวนการคิดคณิตศาสตร์ที่ดี มนัมีprocessอยา่งไร มาดวูา่คนที่เขาท าคณิตคลอ่งๆ ท าคะแนนได้เยอะ เขาคิดกนั

ยงัไง โดยโจทย์ที่น ามาเป็นตวัอยา่งก็คือแนวโจทย์จริงๆ 5 ปีย้อนหลงัลา่สดุ 9 วิชาสามญั ปี 2557-2561 พร้อมแยกเป็น

บทๆให้น้องๆ รวมทัง้เรียงข้อให้งา่ยตอ่การจดัล าดบัความคดิจากง่ายไปยาก  ซึง่พี่จะแนะน าหลกัการน้องๆ วา่ตอนโจทย์ให้

มาอะ่ เราควรเร่ิมคดิแบบนีน้ะ เพราะมนัจะพาเราไตไ่ปหาค าตอบได้ ไมว่กวนหลงทางในเขาวงกตของโจทย์ และหลงัจาก

เฉลยข้อนัน้ๆเสร็จ ก็จะมีสรุปความคิดรวบยอด อธิบายวา่ท ายงัไง ถึงจะท าได้เร็ว ทนัเวลา  เบ้ยยยยยย... มีแคน่ีแ้หละ เปิด

ไปหน้าตอ่ไปกนัเล้ยยยยย ไปลยุเนือ้หา ลยุโจทย์กนั ... (น้องที่ไมไ่ด้เรียนกบัพ่ี ก็ยืมเพื่อนไปอา่นได้นะ.....) หากน้องคนไหน

สงสยัในข้ออะไร ตรงไหน ทกัมาถามได้เลย 

FB – Washiraiwit Jakkaew  

- Maths for KKU 

 

 

 

  

 

 

       นศพ.วชิรวิทย์  จักรแก้ว (พี่ไอซ์)                    
นกัศกึษาแพทย์ชัน้ปีท่ี3 มหาวิทยาลยัขอนแก่น 

 

คณุเคยสมัผสั ถงึ cosmo 

บ้างมัย้... 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

3 

ค ำนิยม  
"ได้เรียนกบัไอซ์จริงจงัก็ตอนที่สอบไม่ติดแล้ว 555 พอเร่ิมเรียน 2 เดือนเต็ม รู้สกึโทษตวัเองเลยวา่ ท าไมไมม่าให้เพ่ือนติวเร็วกวา่นี ้ไอซ์มี

การสอนที่แตกตา่งจากครู/ติวเตอร์คนอ่ืน คือจะไมส่อนเราก่อน แตจ่ะให้ท าโจทย์เลย แล้วก็จบัเวลาด้วยนะ พอคิดช้าก็จะโดน...มีความสขุ

มากกวา่เรียนกบัครู 555 เรียนแล้วไมเ่ครียด สนกุ มีมกุฝืดมาเลน่ประจ า วธีิเฉลยเข้าใจงา่ย อธิบายเป็นขัน้ตอนไมข้่ามเลย ไมเ่ข้าใจก็ถามซ า้

เลย คนสอนใจดี ไปๆมาๆสอนให้เราอา่นเฉลยจากคู่มือเฉย(อนันีช้มนะ เพราะบางครัง้ไมเ่ข้าใจจริงๆ) ถ้าน้องได้มาเรียนแล้วจะไมผิ่ดหวงั

แน่นอน เรียนแล้วไฟในการท าโจทย์จะลกุโชน พี่ไอซ์จะปลกุความขยยันในตวัเราขึน้มาอีกครัง้"  

นส.ชนิกานต์ หอมไกล นักศึกษาคณะทันตแพทย์มทส.  

------------------------------------------------------------- 
"พี่เป็นเพ่ือนกบัไอซ์มานานแล้วละ่ พ่ีจงึรู้วา่ไอซ์เก่งมาก 555 พี่จงึขอให้ไอซ์ติวคณิตเข้ามหาลยัให้ ไอซ์ชว่ยพี่ได้มากจริงๆนะน้อง ไอซ์จะมีวิธี

คิดรวบรัด วธีิดีๆทีค่ิดขึน้มาเองแล้วก็ใช้ได้จริง ไอซ์จะคอยบอกวา่ต้องท าได้เร็วกวา่นี ้ข้อไหนห้ามข้ามเด็ดขาด ท าให้เรามีแรงกระตุ้นในการท า

โจทย์มากขึน้ ดีๆน้อง มาเรียน ^^ 

นศพ.ธัญกมล ค าชัยภูมิ นักศึกษาแพทย์มข. 

-------------------------------------------------------- 
"แตก่่อนท าโจทย์คณิตไมค่อ่ยได้ พอมาเรียนกบัพี่ไอซ์เลยพอจะท าขึน้มาได้บ้าง เพราะพี่เค้าใสใ่จ คอยดจูดุที่เราผิด คอยแนะน าวิธีที่ถกู แถมพี่

เค้าใจดี ท าให้คยุด้วยได้ไมเ่กร็ง เวลาสงสยัเลยกล้าบอกพ่ีเค้าตรงๆ ท าให้พฒันาขึน้มาได้ ต้องขอบคณุพี่ไอซ์จริงๆนะคะ 

นศพ.เบญจลักษณ์ หิรัญโชติ นักศึกษาแพทย์มข. 

------------------------------------------------------------ 
ต้องบอกก่อนวา่พี่ไมใ่ช่คนท่ีเก่งคณิตศาสตร์เลย น้องๆหลายคนอาจจะสงสยัวา่ ท่ีผา่นมาได้ยงัไง ตอนแรก พ่ีก็ท าโจทย์พดู

ทัว่ๆไป ท าเป็นชดุ ตรวจแล้วท าความเข้าใจ แตห่ลงัจากคะแนนคณิตศาสตร์รอบแรกออกมาพี่ก็เร่ิมสงสยัวา่ รอบท่ีแล้วผา่น

เพราะดวงหรือเปลา่ แล้วครัง้หน้าจะดวงดีไหม เวลาก็เหลอืน้อยจะสอบรอบท่ี 2 แล้วท าไงดีพี่ก็ตดัสนิใจให้เพื่อนติวให้ นัน่

ก็คือพี่ไอซ์นัน่เอง!!!ปรบมือ !!!!!! ซึง่การไปติวในเวลาสัน้ๆนี ้ท าให้พี่เรียนรู้วา่ ท่ีเรียนผา่นมาทัง้หลายนัน้ เรารู้เนือ้หา

ทัง้หมดก็จริง แตส่ิง่ที่เราขาดคือ การจบัจดุข้อสอบ วา่เร่ืองนีอ้อกอะไร เจอแล้วเราต้องท ายงัไง เพราะพี่จบัจดุข้อสอบได้

แล้ว คะแนนสอบพ่ีก็ดีขึน้มากๆ โอกาสดีๆมาถงึแล้วนะน้องที่มีหนงัสอืเลม่นีท้ี่จะช่วยน้องๆวิเคราะห์ข้อสอบ ในแตล่ะหวัข้อ 

น้องไมต้่องเสยีเวลาวิเคราะห์เอง โอกาสดีๆแบบนีม้าแล้วพี่บอกเลย "หนงัสอืเลม่นีไ้มม่ีไมไ่ด้" 

น.ศ.พ.ปริญญาพร ขรีูรัง นักศึกษาแพทย์มข. 
-------------------------------------------------------- 
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THANK YOU 
 

การจะเกิดคอร์สนี ้ขึน้มาได้ ต้องขอขอบคณุ คณุพอ่ คณุแม่ ท่ีเป็นก าลงัใจให้ทัง้ในการเรียน ใน

คณะท่ีแสนหนกั แทบจะไม่มีเวลาพกัผ่อนอยู่แล้ว สอบทกุเดือน อ่านหนงัสือถึงตีสอง ตีสามทกุ

วนั อ่านหนกักว่าตอนสอบเข้าเยอะมากกกกก.... ขอบคณุเพ่ือนๆ ท่ีคอยช่วยเหลือ ช่วยท าโบ

ชวัร์ ช่วยท าหน้าปก ช่วยพมิพ์หนงัสือกนั กว่าเล่มนีจ้ะเสร็จสมบรูณ์ก็นานพอสมควร เพราะมา

นัง่คิดว่า จดุไหน จะเหมาะกบัน้องๆ อยากใหน้องๆรู้เท่าท่ีจ าเป็นจริงๆ มานัง่พมิพ์โจทย์ข้อสอบ

กนั มาดวู่าเอาข้อไหนมาขึน้ก่อน แล้วน้องๆจะเข้าใจในเนือ้หามากท่ีสดุ  มาเน้นเนือ้หาท่ีส าคญั

เพราะไม่อยากให้จ าสตูรเยอะเลย ไม่มีอมพมิพ์สมการ สร้างกราฟ ท่ีแรมสงูๆ ก็เอาให้ยืม และก็ 

ขอบคณุทกุคนท่ีช่วยโปรโมทคอร์ส ทัง้น้องๆ presenter น้องๆท่ีเคยเรียนกบัพี่ จนสอบติด

ไปแล้ว ก็ยงัช่วยโปรโมทเร่ือยๆ แต๊งมากๆเลย 

--------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 
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ลองฝึกท า โจทย์ย้อนหลัง 5 พศ. แบบจับเวลา 

ปี พศ. คะแนนก่อน

เรียน 

คะแนนหลงั

เรียน 

2557   

2558   

2559   

2560   

2561   

 
ก่อนเรียนนน้องๆจะได้เทา่ไหร่นัน้ไมส่ าคญั แตอ่ยากให้ลองท าข้อสอบเพื่อประเมินตวัเองด ูดวูา่ตวัเองบกพร่องเยอะมัย้ 

อาการนา่เป็นหว่งหรือไมก่บัวิชานี ้5555555+ แตท่ัง้นี ้ พี่เช่ือวา่เมื่อน้องๆเรียนจบคอร์สแล้ว คะแนนน้องๆจะพุง่ขึน้อยา่ง

แนน่อน หายหว่งได้เลย แตจ่ าไว้เลยนะ ถ้าเราสะเพร่าอะ่ ก็ได้ 0 คะแนนอยูด่ีข้อนัน้ ถงึแม้วา่เราจะคิดถกูวิธีก็เถอะ เพราะ

สุดท้ายคนที่ได้คะแนน คือคนที่ตอบข้อที่ถกู สุดท้ายพี่ก็ขอฝากไว้ว่า  .....ความพยายามอยู่ที่
ไหน ความส าเร็จกอ็ยู่ตรงนัน้แหละ 
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จ ำนวนเชงิซอ้น

ภำคตดักรวย

ตรโีกณมติิ

ทฤษฎจี ำนวน

ล ำดบัและอนุกรม

ระบบจ ำนวนจรงิแคลคลูสั

สถติิ

เอกโพเนนเชยีล

9 ขอ้

ควำมน่ำจะเป็น

เมตรกิซ ์

วชิาสามญั

สดัส่วนยอ้นหลงั

 
 

 

 

 
 
   
 
 
 
 

https://www.google.com/url?sa=i&source=images&cd=&cad=rja&uact=8&ved=2ahUKEwjI1o6Wn6XbAhVbWysKHYbBAB0QjRx6BAgBEAU&url=https://www.brainyquote.com/topics/inspirational&psig=AOvVaw1ipbULsmxUtKqZQjx_UxL-&ust=1527488177430222
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สรุปเร่ือง SET 
  

ก่อนอ่ืนเราต้องรู้พืน้ฐานของเร่ืองเซตกันก่อนครับ 

  

• สัญลักษณ์ของเซต 

    ∈  แทนการเป็นสมาชิก สว่น  ∉  แทนการไมเ่ป็นสมาชิก 

    เช่น   "x ∈ A"  คือ  x เป็นสมาชิกของเซต A 

  "x ∉ A"  คือ  x ไมเ่ป็นสมาชิกของเซต A 

*   วิธีการเขียนเซต เราสามารถเขียนได้หลายแบบเลย เช่น 

  1. แบบแจกแจงสมาชกิ  การเขียนแบบนี ้เราจะเขียนสมาชิกทกุตวัในเคร่ืองหมายปีกกา   

   𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓} 

   

  2. แบบบอกเงื่อนไข    

  โครงสร้างของเซตแบบบอกเง่ือนไข เขียนได้ดงันี ้

   {x  / เง่ือนไขของ x} 

   𝐀 = {𝐱 ∈ 𝐈+ / 𝟏 ≤ 𝐱 ≤ 𝟑} ซึ่งก็คือ 𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑}  น่ันเอง  
  

   

• เซตที่เท่ากนั 

เซต A เทา่กบัเซต B ก็ตอ่เมื่อเซตทัง้สองมีสมาชิกเหมือนกนัทกุตวั 

  เขียนแทนด้วย  A = B 

  เช่น  ถ้า   𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑} , 𝐁 = {𝟑, 𝟐, 𝟏} 

  ดังนัน้ 𝐀 = 𝐁 

• เซตที่เทียบเท่ากัน  (อนันีค้ือเทียบเท่า ไม่ใช่เท่า )55555+  

   เซต A เทียบเทา่กบัเซต B ก็ตอ่เมื่อ จ านวนสมาชิกในเซตทัง้สองเทา่กนั 

  เช่น  ถ้า  𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑}  ,   𝐁 = {𝐚, 𝐛, 𝐜} 

  ซึ่งจ านวนสมาชิกของสองเซตนีเ้ท่ากนั เราเลยได้ว่า เซต 𝐀 เทียบเท่าเซต 𝐁 
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* จ านวนสมาชิกในเซต 

   จ านวนสมาชิกของเซต A เราจะเขยีนแทนด้วย  n(A) 

     𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑} เราจะได้ว่า  𝐧(𝐀) = 𝟑 

 

ชนิดของเซต 

- เซตจ ากัด    คือ  เซตที่สามารถบอกได้วา่มีจ านวนสมาชิกในเซตอยูเ่ทา่ไหร่  
- เซตอนันต์   คือ  เซตที่ไมส่ามารถนบัจ านวนสมาชิกได้ 

  

สับเซต (ใช้มีดมัย้)   

- สญัลกัษณ์  " A ⊂ B " 
- เซต A เป็นสบัเซตของเซต B ก็ตอ่เม่ือ สมาชิกทัง้หมดในเซต A อยูใ่นเซต B ด้วย  

- เชน่  𝐀 = {𝟏, 𝟐 , 𝟑}  ,   𝐁 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟓, 𝟒, 𝟔, 𝟖}    เราเลยได้วา่   𝐀 ⊂ 𝐁 

 

• สว่นถ้า A⊄B   นัน้หมายถึง เซต  A  ไมเ่ป็นสบัเซตของ B   

 เพราะวา่ มีสมาชิกของ  A  อยา่งน้อยหนึง่ตวั ที่ไมเ่ป็นสมาชิกของ  B   

  เช่น  𝐀 = {𝟏, 𝟑}  ,   𝐁 = {𝟏, 𝟐, 𝟒, 𝟔, 𝟖} 

  เห็นมัย้วา่ 3 อะ่ มนัเป็นสมาชิกใน A แตม่นัไมเ่ป็นสมาชิกใน B เราเลยได้วา่ A⊄B    

 

สมบัติของสับเซต 

- เซตวา่งเป็นสบัเซตของทกุเซต “  ∅ ⊂ A  “ 
-  จ านวนสบัเซตของ  A จะเทา่กบั 2n(A)  เซต 

 

สับเซตแท้ 

นิยามของมนัก็คือ  

A  เป็นสบัเซตแท้ของ  B  ก็ตอ่เมื่อ  A ⊂ B  และ  A ≠ B 

ดงันัน้เราเลยได้วา่ ถ้า  A  มีจ านวนสมาชิก n ตวั จ านวนสบัเซตแท้ของ  A = 2n − 1 

 

หัดลองวเิคราะห์ด ู

- ถ้า  A ⊂ B  และ  B ⊂ A  แล้วจะได้วา่  A = B 
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เพาเวอร์เซต       คือ เซตของสบัเซต A ทกุเซตเขยีนแทนด้วย  P(A) ก็คือ P(A) = {x / x ⊂ A} 

สมบัติของเพาเวอร์เซต 

- ∅ ∈ P(A) 

- A ∈ P(A) 

- P(A) ≠ ∅ 

- n(P(A)) = 2n  , n (P(p(A))) = 22
n
  , n (P (P(P(A)))) = 22

2n

  ไลไ่ปเร่ือยๆเลย 

- P(A) ∪ P(B) ⊂ P(A ∪ B)   

- P(A) ∩ P(B) = P(A ∩ B) 

 

• เอกภพสัมพัทธ์ เขียนแทนด้วย 𝒰  

 

 

• OPERATION OF SET 
- ยเูนียน ใช้สญัลกัษณ์  ∪ 

 𝐀 ∪ 𝐁  คือเซตที่ประกอบด้วยสมาชิกจากเซต A หรือเซต B 

 เช่น  𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒}  และ  𝐁 = {𝟑, 𝟒, 𝟓}  จะได้  𝐀 ∪ 𝐁 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓} 

   

       พิมพ์สมการท่ีนี ่

    

   

- อินเตอร์เซกชนั ใช้สญัลกัษณ์  ∩ 

   𝐀 ∩ 𝐁  คือ เซตที่มีสมาชิกอยูใ่นทัง้ของเซต  A  และ  B 

   เช่น 𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒}  และ  𝐁 = {𝟑, 𝟐, 𝟒}  จะได้  𝐀 ∩ 𝐁 = {𝟐, 𝟑, 𝟒} 

   

 

           พิมพ์สมการท่ีนี่ 
  

 

 

A B 

𝒰 

𝐴 𝐵 

𝒰 
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- ผลต่าง ใช้สญัลกัษณ์  − 

  𝐀 − 𝐁 หมายถึง เซตที่ประกอบด้วยสมาชิกของเซต A แตต้่องไมใ่ช่สมาชิกของเซต B 

 เช่น  𝐀 = {𝟏, 𝟐, 𝟑}  และ  𝐁 = {𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔}  จะได้  𝐀 − 𝐁 = {𝟏, 𝟐} 

   

 

        

 

 

- คอมพลีเมนต์ ใช้สญัลกัษณ์  ′  หรือ  C 

   คอมพลเีมนต์ของ A คือ เซตที่ประกอบด้วยสมาชิกที่อยูใ่น 𝒰  ไมอ่ยูใ่น A  

   เช่น   𝓤 = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟓, 𝟔, 𝟕, 𝟖, 𝟗, 𝟏𝟎} 

   𝐀 = {𝟕, 𝟗, 𝟓} , 𝐀′ = {𝟏, 𝟐, 𝟑, 𝟒, 𝟔, 𝟖, 𝟏𝟎} 

   

       

 

 

 สมบัติของยเูนียน , อนิเตอร์เซกชนั 

สมบัติของยเูนียน สมบัติของอนิเตอร์เซกชนั 

A ∪ B = B ∪ A  (สลบัท่ีได้) A ∩ B = B ∩ A  (สลบัท่ีได้) 

(A ∪ B) ∪ C = A ∪ (B ∪ C) 

(เปลีย่นกลุม่ได้) 

(A ∩ B) ∩ C = A ∩ (B ∩ C) 

(เปลีย่นกลุม่ได้) 

A ∪ ∅ = A A ∩ ∅ = ∅ 

A ∪ 𝒰 = 𝒰 A ∩ 𝒰 = A 

A ∪ A = A A ∩ A = A 

A ∪ A′ = 𝒰 A ∩ A′ = ∅ 

A ∪ B = B  ก็ตอ่เมื่อ  A ⊂ B A ∩ B = B  ก็ตอ่เมื่อ  B ⊂ A 

A ∪ B = ∅ 

ก็ตอ่เมื่อ  A = ∅  และ  B = ∅ 
 

 

𝐵 

𝒰 

𝐴 

𝐴 𝐴′ 

𝒰 
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-  
- สมบัติการแจกแจง 

   A ∩ (B ∪ C) = (A ∩ B) ∪ (A ∩ C) 
   A ∪ (B ∩ C) = (A ∪ B) ∩ (A ∪ C) 

 

สมบัติของคอมพลีเมนต์ 

  

    (A′)′  = A   

          สว่น  ((A′)′)′ = A′   

    (A ∪ B)′ = A′ ∩ B′ 

    (A ∩ B)′ = A′ ∪ B′ 

 

สมบัติของผลต่าง 

    A − A = ∅ 

    A − ∅ = A 

    ∅ − A = ∅ 

    A − A′ = A 

    A − 𝒰 = ∅ 

    A − B ⊂ A 

    A − B = A ก็ตอ่เมื่อ A ∩ B = ∅ 

    A − B = ∅ ก็ตอ่เมื่อ A ⊂ B 

     เดี๋ยวพาวเิคราะห์ ไมต้่องจ าหมด A − B = A ∩ B′ = B′ ∩ A = B′ = A′ 

    A − B′ = A ∩ B 

 

จ านวนสมาชิก 

- แบบ 2 เซต   

 n(A ∪ B) = n(A) + n(B) − n(A ∩ B) 

 

- แบบ 3 เซต   

 n(A ∪ B ∪ C) = n(A) + n(B) + n(C) − n(A ∩ B) − n(B ∩ C) − n(A ∩ C) + (A ∩ B ∩ C) 

   



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

13 

-  แบบ 4 เซต (ไมน่า่ออก แตจ่ะแถม จดๆ)  

 

การให้เหตุผล 

- การให้เหตผุลแบบนิรนยั 

-เราอาจใช้แผนภาพเวนน์ – ออยเลอร์ช่วยในการให้เหตผุลแบบนิรนยั 

-หรือใช้ feeling เอาก็ได้ ประมาณวา่ จ าเป็นด้วยหรอ 55555+ 

    

 Example  

 เหตุ 1.   ทกุคนหิวข้าว 

  2.   กนกไมห่ิวข้าว 

 ผล กนกไมใ่ช่คน 

 Soln เขียนแผนภาพเวนน์ - ออยเลอร์ ให้สอดคล้องกบัเหตทุี่โจทย์ก าหนดให้ ดีงนี ้

 
 

 Example  

 เหตุ 1.   นกัเรียนบางคนอ้วน 

  2.   สมชายอ้วน 

 ผล สมชายเป็นนกัแสดง 

อา่นแล้ว มนัขดัๆมัย้ เราก็เลย สรุปได้เลยอะ่ วา่ ไมส่มเหตสุมผล   

 

 

 
   

คน 
หิวข้าว 

กนก 

จะเห็นวา่ แผนภาพสอดคล้องกบัผลที่ก าหนดให้ 

ดงันัน้ สมเหตสุมผล 
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ตัวอย่างข้อสอบเก่า 9 วิชาสามัญ set 
9 วิชา ปี2560  

ก าหนดให้  𝐴 = {1,2,3,4,5,6,7,8}  𝐵 = {3,4,5,6} 

จ านวนสบัเซต  𝐶  ของ  𝐴  ซึง่  𝐶 ∩ 𝐵  มีสมาชิก 2 ตวั เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   32  2.   48  3.   64  4.   80  5.   96 
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LOGIC 
 

 
            
            

          
 

 

น้องๆ ทกุคนต้องรู้ อนันีน้ะครับ หวัใจส าคญัเลย โดยเฉพาะ ตรงที่แรเงา 
 

ทีนีถ้้าเป็นผลลพัธ์มาให้ก่อน เราก็คอ่ยๆวิเคราะห์ มาดตูวัอยา่งกนัเลยนะ  

- ถ้า  p ∧ q ≡ T เราจะได้วา่  p ≡ T   และ q ≡ T 

 -ถ้า  p ∨ q ≡ F เราจะได้วา่  p ≡ T  และ q ≡ F 

- ถ้า p → q ≡ F เราจะได้วา่  p≡ T    และ  q ≡ F 

- ถ้า   p ∧ q ∧ r ∧ S ≡ T   เราจะได้วา่    p ≡ T   และ   q ≡ T และ  r ≡ T   และ   S ≡ T 

- ถ้า p ∨ q ∨ r ∨ S ≡ F   เราจะได้วา่    p ≡ F   และ   q ≡ F และ  r ≡ F   และ   S ≡ F 

      

      

 

 

** ทีนีถ้้าเจอแบบนี ้เราก็ต้องวเิคราะห์ให้ได้นะ วา่ มนัจะได้ T เสมอ  

 p ∨ T ≡ T     

 T ∨ p ≡ T     

 ∼ p ∨ p ≡ T     

 p ∨∼ p ≡ T 

                        F → P ≡ T  

                        P → T ≡ T    

                        p ↔ p   ≡ T 
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**ทีนีถ้้าเจอแบบนี ้เราก็ต้องวเิคราะห์ให้ได้นะ วา่ มนัจะได้ F เสมอ 

 p ∧ F ≡ F 

 F ∧ p ≡ F  

                       ∼ p ∧ p ≡ F 

                         p ∧∼ p ≡ F 

                         p ↔∼ p ≡ F    

                      ∼ p ↔ p ≡ F 

 

 

ถ้าเจอนิเสธหลายอนัก็แบบนีน้ะ  

 ∼∼ p   ≡ p 

 ∼∼∼ p ≡∼ p  

 ดงันัน้ ∼∼∼∼ p ≡ 

  

มาดตุวัอยา่งเพิ่มเติม  

- p ∨ F ≡  
- p ∧ T ≡ 
- p → F ≡  
- p ∨ p ≡  
- p ∧ p ≡  
- ∼ p → p ≡ 
- T → p ≡ 
- T ↔ p ≡  

 

สมบตัิที่ส าคญั 

   p ∧ q ≡ q ∧ p   p ∨ q ≡ q ∨ p 

   p ↔ q ≡ q ↔ p  แต ่ p → q ≢ q → p 

   p →   q ≡∼ p ∨ q ≡∼ q →∼ p 

   ∼ (p ∨ q) ≡∼ p ∧∼ q 

   ∼ (p ∧ q) ≡∼ p ∨∼ q 

   p ∨ (p ∨ q) ≡ (p ∨ q) ∨ r ≡ p ∨ q ∨ r 

   p ∧ (q ∧ r) ≡ (p ∧ q) ∧ r ≡ p ∧ q ∧ r 

   p ∨ (q ∨ r) ≡ (p ∨ q) ∧ (p ∨ r) 

   p ∧ (q ∨ r) ≡ (p ∧ q) ∨ (p ∧ r) 

   (p ∧ r) ∨ (q ∧ r) ≡ (p ∨ q) ∧ r 

   (p ∨ r) ∧ (q ∨ r) ≡ (p ∨ q) ∧ r 

   p ↔ q ≡ (p → q) ∧ (q → p) 

   ∼ (p ↔ q) ≡∼ p ↔ q ≡ p ↔∼ q 
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EX. ก าหนดให้  p , q , r  และ  s  เป็นประพจน์ใด 

 ประพจน์ [(p ∧∼ q) ∨∼ p]   ➔   [(r ∨ s) ∧ (r ∨ s)]   สมมลูกบัประพจน์ใด 

   1.   p → r   2.   q → r 

   3.   (p ∨ r) ∧ (q ∨ r)  4.   (q ∨ r) ∧ (q ∨ s) 

  

 

 

 

* สัจนิรันดร์ คือ เป็นประพจน์ทีเ่ป็นจริงทกุกรณีอะ่ 

วิธี check วา่เป็นสจันิรันดร์มัย้ ก็มี 

ขัน้ตอนในการเช็ค มีดงันี ้

1. เราจะสมมตุใิห้เป็น F 

2. -  ถ้าเกิดข้อขดัแย้งแสดงวา่ เป็น F ไมไ่ด้ ดงันัน้มนัจะเป็นจริงเสมอ นัน่ก็คือเป็นสจันิรันดร์ 

      -  ถ้าไมเ่กิดข้อขดัแย้ง แสดงวา่เป็น F ได้ ดงันัน้ ไมเ่ป็นสจันิรันดร์  

 

EX. ประพจน์ในข้อใดตอ่ไปนี ้ไม่เป็นสจันิรันดร์ 

 

  1.   (p ∧∼ q) ↔∼ (p → q)  2.   [(p → q) ∧∼ p] →∼ q 

  3.   [∼ p ∧ (p ∨ q)] → q   4.   [p ∧ (∼ p ∧ q)] → (∼ p ∨∼ q) 

 

 Solution  
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ตัวบ่งปริมาณ For some For ALL 

∀ × [P(x)] หมายถงึทกุ x ใน  𝒰 

∃ × [P(x)] หมายถงึ บาง x ใน  𝒰 

 

******************************************************************************************** 

เมื่อทกุ  x  ใน  𝒰  ท าให้  P(x) ≡ T   เราจะได้วา่  ∀ × [P(x)] ≡ T   

เมื่อมี   x  อยา่งน้อย  1  ตวั  ทีท่ าให้  P(x) ≡ F เราจะได้วา่  ∀ × [P(x)] ≡ F  

เมื่อมี   x  อยา่งน้อย  1  ตวั  ทีท่ าให้  P(x) ≡ T เราจะได้วา่  ∃ × [P(x)] ≡ T 

เมื่อไมม่ี  x  ใดใน  𝒰  ท าให้  P(x) ≡ T เราจะได้วา่ ∃ × [P(x)] ≡ F  

*************************************************************************   

   

 ∀x∀y[P(x, y)] ≡ T เมื่อทกุ  (x, y) ∈ 𝒰 × 𝒰  ต้องท าให้P(x, y) ≡ T  ทัง้หมด 

 ∀x∀y[P(x, y)]    ≡ F เมื่อมี  (x, y)  อยา่งน้อย 1 คู ่ ที่ท าให้ P(x, y) ≡ F 

 ∃x∃y[P(x, y)] ≡ T เมื่อมี  (x, y)  อยา่งน้อย 1 คู ่ ที่ท าให้P(x, y) ≡ T 

 ∃x∃y[P(x, y)] ≡ F เมื่อไมม่ี  (x, y) เลยที่ท าให้  P(x, y) ≡ T 

 ∃x∀y[P(x, y)] ≡ T เมื่อมี  x  อยา่งน้อย 1 ตวั ท่ีน าไปจบักบั y ทกุตวัแล้วท าให้P(x, y) ≡ T  เป็นจริง 

 ∃x∀y[P(x, y)] ≡ F เมื่อไมม่ี x ตวัไหนเลยทีน่ าไปจบักบั y แล้วท าให้P(x, y) ≡ Tเป็นจริง 

 ∀ x∃y[P(x, y)]  ≡ T เม่ือ x ทกุตวัต้องสามารถหา y อยา่งน้อย 1 ตวัมาจบักบัมนัแล้วท าให้P(x, y) ≡ Tเป็นจริง 

 ∀ x∃y[P(x, y)]  ≡ F เมื่อมี x บางตวัที่ไมส่ามารถ หา y มาคู ่แล้วท าให้P(x, y) ≡ T  เป็นจริงได้ 
  

MUST KNOW ใสน่ิเสธแล้วมนัจะตรงข้ามเลย  

∼ ∀x[P(x)] ≡ ∃x[∼ P(x)] 

∼ ∃x[P(x)] ≡ ∀x[∼ P(x)] 

∼ ∀x∀y[P(x, y)] ≡ ∃x∃y[∼ P(x, y)] 

∼ ∀x∃y[P(x, y)] ≡ ∃x∀y[∼ P(x, y)] 

∼ ∃x∀y[P(x, y)] ≡ ∀x∃y[∼ P(x, y)] 

∼ ∃x∃y[P(x, y)] ≡ ∀x∀y[∼ P(x, y)] 
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EX. ก าหนด  𝒰 = {1,2,3}  จงพิจารณาวา่ข้อใดตอ่ไปนีผิ้ด 

   1.   ∀x∃y[x2 + y2 < 12] ≡ T 2. ∃𝐱∀𝐲[𝐱𝟐 < 𝐲 + 𝟏 ≡ T 

   3.    ∃x∃y[5x − 7y = 1] ≡ F 4.   ∀x∀y[x + y < 6] ≡ F 

   

SOLUTION  
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- การอ้างเหตุผล 

1.. เราจะสมมตุวิา่ผลเป็น F (เป็น f ก็คือไมส่มเหตสุมผลอะ่) 

2.. ให้เหตผุลทัง้หมด เป็น t  

3. - ถ้าเกิดข้อขดัแย้ง แสดงวา่ผลเป็น F ไมไ่ด้ ดงันัน้ผลเลยต้องเป็น t มนัเลยสมเหตสุมผล 

     - ถ้าไมเ่กิดข้อขดัแย้ง แสดงวา่ผลมนัเป็น f ดงันัน้ มนัเลยไมส่มเหตสุมผล 

*ทัง้นีเ้ราอาจใช้ sense ในการตอบได้เลย ไม่ต้องใช้วิธีข้างบนก็ได้ 

 

 

EX. จงหาวา่สมเหตสุมผลหรือไม ่

  เหตุ 1.   ถ้าไผซ่ือ้กระเป๋าถือสดี าแล้วไผจ่ะมีความสขุ 

   2.   ถ้าไผม่ีความสขุแล้วแมข่องไผม่ีความสขุ 

   3.   แมข่องไผไ่มม่ีความสขุ 

  ผล ไผไ่มไ่ด้ซือ้กระเป๋าสดี า 

 Solution   
 

  

   

 

 

 

EX. จงหาวา่สมเหตสุมผลหรือไม ่

  เหตุ 1.   p → (q ∨ r) 

   2.   ∼ q ∨∼ r 

  ผล ∼ 𝐩 

Solution  
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REAL NUMBER 
 

 

จ านวนจริง R  

  ตรรกยะ (Q)     อตรรกยะ (Q′) 

 

จ านวนเตม็ (I)     เศษสว่น ทศนิยมซ า้  π    √2,√3,…      ทศนิยมไมซ่ า้ 

 

บวก   ศนูย์   ลบ                   

   

สูตรแยกตวัประกอบ 

 

  1. (a + b)2 = a2 + 2ab + b2 

 

  2. (a − b)2 = a2 − 2ab + b2 

 

  3. a2 − b2 = (a + b)(a − b) 

 

  4. (a + b)3 = a3 − 3a2b + 3ab2 + b3 

 

  5. (a − b)3 = a3 − 3a3b + 3ab2 − b3 

 

  6. a3 + b3 = (a + b)(a2 − ab + b2) 

 

  7. a3 − b3 = (a − b)(a2 + ab + b2) 
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สมบัติของระบบจ านวนจริง 

 การบวก การคณู 

สมบตัิปิด ถ้า  a, b ∈ R  แล้ว  a + b ∈ R ถ้า  a, b ∈ R  แล้ว  a × b ∈ R 

สมบตัิการสลบัท่ี a + b = b + a a × b = b × a 

สมบตัิการเปลีย่นกลุม่ (a + b) + c = a + (b + c) (ab)c = a(bc) 

สมบตัิการมเีอกลกัษณ์ 
0  เป็นเอกลกัษณ์การบวก 

0 + a = a = a + 0 

1  เป็นเอกลกัษณ์การบวก 

1 × a = a = a × 0 

สมบตัิการมอีินเวอร์ส −a  เป็นอินเวอร์สการบวกของ a 

 

1

a
  เป็นอินเวอร์สการคณู 

เมื่อ a ≠ 0 

สบตัิการแจกแจง a(b + c) = ab + ac 

 

เอกลกัษณ์  "𝐞 ∗ 𝐚 = 𝐚 = 𝐚 ∗ 𝐞" 

คือ ตวัที่ไปกระท ากบัจ านวนใดๆ ก็ตามในเซต แล้วได้ผลลพัธ์เทา่เดิม 

เช่น มาดกูารหาเอกลกัษณ์การบวก 

 เราจะได้วา่   0 + a = a = a + 0 ดงันัน้เอกลกัษณ์การบวก คือ 0 

      มาดูการหาเอกลกัษณ์การคูณ   

 1 × a = a = a × 1 ดงันัน้เอกลกัษณ์การคณู คือ 1 

 

อินเวอร์ส   (𝐚−𝟏  ∗ 𝐚 = 𝐞 = 𝐚 ∗ 𝐚−𝟏 ) 

อินเวอร์ของ a กระท ากบั a จะได้ผลลพัธ์เป็นเอกลกัษณ์ 

 เช่น  มาดกูารบวกกนั  (−1) + 1 = 0 = 1 + (−1) 

 เราจะได้วา่   −1  เป็นอินเวอร์สการบวกของ 1 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

26 

 มาดกูารคณูกนับ้าง 1
2
∙ 2 = 1 = 2 ∙

1

2
 

 เลยได้วา่   
1

2
  จึงเป็นอินเวอร์สการคณูของ  2 

 

*************ดงันัน้การท่ีเราจะหาอินเวอร์สได้ เซตนัน้อะ่ต้องมีเอกลกัษณ์ก่อนนะ*********** 

 

 

การหาค าตอบของ สมการก าลัง 2     ax2 + bx + c = 0  

 

แบบที่ 1 

 Example   จงแก้สมการ x2 + 5x + 6 = 0 

     x2 + 5x + 6 = 0 

    (x + 2)(x + 3) = 0 

    ∴ x = −2,−3 

 

แบบที่2    x =
−b±√b2−4ac

2a
 

  โดยที ่ 1)    เมื่อ  b2 − 4ac > 0 สมการจะมี 2 ค าตอบ    

2) เมื่อ  b2 − 4ac = 0 สมการจะมี 1 ค าตอบ 

   3) เมื่อ  b2 − 4ac < 0 สมการจะไมม่ีค าตอบ 

     

******************************************************************************************************************** 

 

ตอ่ไปเรามาดเูทคนิค อ่ืนๆ ของการหาเศษ แล้วก็การแยกตวัประกอบกนั 

 

- ทฤษฎีบทเศษเหลอื 

   P(x)  หารด้วย  x − c  เศษจะเทา่กบั  P(c) 

  EX. เมื่อ  P(x) = x3 − x2 + x + 1 หารด้วย  x − 1 จะได้เศษเทา่กบัเทา่ใด 

    เศษ  = P(1) = (1)3 − (1)2 + 1 + 1 = 2 
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   เมื่อ  P(x) = x3 − x2 + x + 1 หารด้วย  2x + 1 จะได้เศษเทา่กบัเทา่ใด 

    เศษ  = (− 1

2
)
3
− (−

1

2
)
2
+ (−

1

2
) + 1 =

1

8
 

 

            MUST KNOW -                  P(x)  จะมี  x − c  เป็นตวัประกอบ ก็ตอ่เมื่อ  P(x) = 0 

 

 

- วิธีการหาสังเคราะห์ 

  EX. หาร  x3 − x2 − x + 2  ด้วย  x + 1 

    −1 1    − 1     − 1        2    
     0  − 1           2      − 1       
      1 − 2           1           1            
            

     ผลหาร = 1 ∙ x2 − 2 ∙ x + 1  เศษ 1  

      = x2 − 2x + 1  เศษ 1  

    

- การแยกตวัประกอบ โดยใช้เทคนิคการหารสงัเคราะห์ 

   

EX. จงแยกตวัประกอบ  x3 + 2x2 − x − 2 

  SOLUTION ให้  P(x) = x3 + 2x2 − x − 2 

   1.   ตวัประกอบของ -2 ได้แก่  ±1,±2     
      P(1) = (1)3 + 2(1)2 − 1 − 2 = 0 

    แสดงวา่  x − 1  เป็นตวัประกอบของ  P(x) 

   3.   เข้าสูก่ระบวนการหารสงัเคราะห์ 

    1 1       2    − 1     − 2 
     0       1         3        2 

     1       3        2      0     
          

    x − 2  หาร x3 + 2x2 − x − 2  ได้ผลหารคือ  x2 + 3x + 2 

    ∴   x3 + 2x2 − x − 2 = (x − 1)(x2 + 3x + 2) 
       = (x − 1)(x + 1)(x + 2) 
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EX. จงแยกตวัประกอบ  12x3 − 16x2 − 5x + 3 

SOLUTION 

 

 

  

 

 

 

Viete’s Formula 
P(x) = xn + an−1 ∙ x

n−1 + an−2 ∙ x
n−2 +⋯+ a1 ∙ x + a0 

 

ผลบวกของค าตอบทัง้หมด(x1 + x2 + x3 +⋯+ xn) =  −an−1 

 

                                                                         a0เมื่อ n เป็น  เลขคู ่

ผลคณูของค าตอบทัง้หมด (x1 ∙ x2 ∙ x3 ∙ … ∙ xn) = 

                                                                               −a0 เมื่อ n เป็น เลขคี่ 

              
 

  EX. x3 − 3x2 − 5x + 4 = 0  จงหาผลบวกและผลคณูของค าตอบ 

   ผลบวกของค าตอบทัง้หมด = −(−3) = 3 

   และผลคณูค าตอบทัง้หมด n = 3  (เลขคี่) 

                                 ดงันัน้ ผลคณู = −(+4) = −4   
 
 
 
TAM จดเพิ่มๆๆๆๆๆๆๆ 
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ทีนีเ้รามาดกูารแก้อสมการกนับ้างนะ 
การแก้อสมการตัวแปรเดียว 
   

 

มาดูตวัอย่างพืน้ฐานกันก่อนเลย 

 

Example1                        จงแก้อสมการ       (x + 3)(x + 2) ≥ 0 
 

 

 

Example2              จงแก้อสมการ        (x − 4)3(x + 1)2(x + 2)4 ≥ 0 

 

 

 

 

 

 

Example3                       จงแก้อสมการ        (x + 1)(8 − x)(x2 + 4) ≤ 0 

 

 

 

   

Example4 จงแก้อสมการ(3−x)(x−4)
2

(1−x)(x−3)4
 ≤  0 ถ้ามนัหารกนัท าเหมือนตอนคณูกนัเลยแตส่ว่นห้ามเป็นศนูย์ 

  

 

 

 

 

 

 

 

Example5 จงแก้อสมการ(x
2−9)(x2−4)

(x+3)(x+2)
≥ 0 
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มาดู   ค่าสัมบูรณ์  กนับ้าง 

  จ าจนตายเลยนะ                |𝐚| = { 𝐚     เม่ือ     a ≥ 0
−𝐚    เม่ือ       𝐚 < 𝟎

 

     

   

 

สมบัติส าคัญของ ABSOLUTE 

- |a| ≥ 0 
- |−a| = |a|     

- |a ∙ b| = |a| ∙ |b|  และ   |a
b
| =

|a|

|b|
  เมื่อ  b ≠ 0 

- |a|2 = a2 = |a2|    

     

- √an
n

= {
a    เมื่อ  n → จ านวนคี่บวก
|a| เมื่อ  n → จ านวนคูบ่วก

 

 เช่น  √(x + 1)33
= x + 1   แต ่ √(x + 1)2 = |x + 1| 

 อนันีอ้อกโคตรบอ่ย จ าให้ไดดดดดดดดดดด้    

 

 

การแก้สมการที่ตดิ Absolute 

สว่นใหญ่จะออกแค ่3 รูปแบบหลกัๆอะ่ ถ้านอกเหนือจากนีก็้แบง่กรณีเลย เดีย๋วเรามาด ู3 แบบหลกัๆกนัก่อนนะ 

   

1. || =  อะไรสกัอยา่งที่เป็นตวัเลขหรือสมการ 

EX. จงแก้สมการ        |x2 − 2x| = 1 

    

    

 

   

EX. จงแก้สมการ 

   |x − 1|  = 1 − x2 

   พิมพ์สมการท่ีนี ่
 

 

แตข้่อนีอ้ะ่ต้องตรวจค าตอบด้วย เพราะวา่สมการฝ่ังขวามนัอาจตดิลบได้ แตค่า่ absolute มนัไมต่ิดลบ 
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2. || =  อ้าง   ≥ 0 

 || = − อ้าง   ≤ 0 

EX. จงแก้สมการ  |x3 − 27| = x3 − 27 

      

     

 

 

 

EX. จงแก้สมการ  |x2 − 4| = 4 − x2 

 

     

 

 

 

3. || = |Δ|  เราจะได้วา่     = Δ หรือ    = −Δ 

 

EX. |x2 − x| = |x − 1| 
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อสมการที่ตดิค่าสัมบูรณ์ 

มีกันอยู่ 3 รูปแบบ ที่เจอบ่อยๆอ่ะ  

ส าหรับอสมการท่ีตดิคา่สมับรูณ์ที่นอกเหนือจาก 3 รูปแบบนี ้จะใช้การแบง่กรณี เดี๋ยวคอ่ยไปด ูด ู3 อนัเบสกิ ก่อน 

 

1. || ≥ a  จะได้วา่   ≥ a หรือ  ≤ −a 

2.   || ≤ a จะได้วา่ −a ≤  ≤ a 

 

3.     || ≥ |A| 

จะได้วา่   ≥ 𝐴 หรือ  ≤ −A 

 

   

 

    

 

EX. จงแก้อสมการ    |x2 − 2| ≥ 1 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

EX. จงแก้อสมการ       |2x − 1| ≤ 3 

 

 

 

 

 

- 
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* * * “ ถ้า a ≤  ≤ b  แล้ว  a ≤   และ   ≤ b  ” เราจะท าตอนท่ี มนัคิดเดีย่วๆไมไ่ด้ ถ้าน้องยงัไมเ่ห็นภาพวา่มี
ประโยชน์ยงัไง เดี๋ยวมนัจะมีโจทย์ข้างหลงัอยูน่ะครับ รอไปเจอทเีดียว 

 

 

EX. จงแก้อสมการ |x2 − 3x − 3| > |x2 + 7x − 13| 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ทีนีม้าดูว่า ตอนไหน ต้องใช้เทคนิคการแบ่งกรณี 

 

EX. จงแก้อสมการ |x − 1| < |x + 2| + 1 

Solution    

กรณีที่ 1 x > 1   กรณีที่ 2 −2 < x ≤ 1  กรณีที่ 3 x ≤ 2 
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การแก้สมการที่ตดิ  ROOT ******จ าไว้เลยว่าให้ยกก าลัง 2 และตรวจค าตอบทุกครัง้********** 

EX. จงแก้สมการ 

√x + 1 + √x + 2 = √2x + 1 

 

Solution           ยกก าลงั 2 2 ข้างเลยยยยยยยยย..... 

   (√x + 1 + √x + 2)
2
= (√2x + 1)

2
 

 

   

    

   

   

 

 

 

 

    

    

 

 

 

 

ตรวจค าตอบด้วย อย่าลืมนะ $%^&*()_OI&*()_{KJHGTYHJM 
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การแก้อสมการตดิ ROOT 

ขัน้ตอนมีดังนีเ้ลย 1) สร้างเง่ือนไข  √ →  ≥ 0 

    2) ยกก าลงั 2 โดย 2 ข้างต้อง  ≥ 0 

 เพราะตอนท าอสมการอ่ะ เราต้องมนัใจก่อนว่าเป็นบวกนะ ถงึยกก าลงัสอง สองฝ่ังได้ 

   3) น าเง่ือนไขทัง้หมดมา  ∩  กนั 

 

  EX. จงแก้อสมการ √x − 2 + √x − 3 < √5x − 5   

  1) เง่ือนไข x − 2 ≥ 0  และ  x − 1 ≥ 0  และ  5x − 5  ≥ 0 

    x ≥ 2    x ≥ 3    x    ≥ 1 

 

 

 

 

 

    เง่ือนไข  x ∈ [3 ,∞) 

 

   ≥ 0       ≥ 0 

  2)                             √x − 2 + √x − 3       <    √5x − 5   

   จากโจทย์พิจารณาได้วา่  2  ข้างของอสมการนัน้  ≥ 0 

  เมื่อเรามัน่ใจแล้ว ทีนีก็้จดัการยกก าลงัสองเลย  

 

 

 

  

 

 

 

 

 

3) 

 

1

3
            2             3 
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ตัวอย่างข้อสอบเก่า 9 วิชาสามัญ จ านวนจริง 

9 วิชาปี 2560 

ก าหนดให้  𝑃(𝑥) = 𝑎𝑥5 + 𝑏𝑥3 + 𝑐𝑥 + 𝑑  เมื่อ  𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑  เป็นคา่คงตวั ถ้า  𝑥 − 1  หาร  𝑃(𝑥)  เหลอืเศษ  10   

และ x หาร  𝑃(𝑥)  เหลอืเศษ  6  แล้ว  𝑥 + 1  หาร  𝑃(𝑥)  เหลอืเศษเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -10    2.   -6    3.   2 

4.   4    5.   6 

  

 

 

 

 

 

9 วิชาปี 2557 

ถ้า  𝑥1 , 𝑥2, 𝑥3  เป็นรากของสมการ  8𝑥3 + 6𝑥2 − 5𝑥 − 3 = 0  โดยที ่ 𝑥1 < 𝑥2 < 𝑥3 

แล้ว  𝒙𝟏 + 𝒙𝟑  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   − 𝟑
𝟐
    2.   − 𝟏

𝟒
    3.   𝟏

𝟒
 

4.   𝟏
𝟐
    5.   𝟑

𝟒
 

 

 

 

 

 

 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

37 

 

9 วิชาปี 2560 

ก าหนดมห้  𝑃(𝑥) = 2𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  เมื่อ  𝑎, 𝑏, 𝑐  เป็นจ านวนจริง 

ถ้า  𝑥 + 1, 𝑥 + 2  และ  𝑥 + 3  เป็นตวัประกอบของ  𝑃(𝑥)  แล้ว  𝑎 + 𝑏 + 𝑐  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   12  2.   24  3.   32  4.   40  5.   46 

 

 

 

 

 

9 วิชาปี 2561 

ให้  𝑓(𝑥) = 𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  เมื่อ  𝑎, 𝑏  และ  𝑐  เป็นจ านวนจริง 

ถ้ากราฟของ  𝑦 = 𝑓(𝑥)  ตดัแกน x ที่จดุ  (−3,0), (0,0)  และ  (2,0)  แล้ว  𝑓(−1)  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -6  2.   -1  3.   1  4.   4  5.   6  

 

 

 

 

9 วิชาปี 2558 

ก าหนดให้  𝑷(𝒙) = 𝒂𝒙𝟐 + 𝟗𝒙 − 𝟓  เมื่อ  𝒂  เป็นจ านวนจริง  ถ้า  𝒙 − 𝟏  หาร  𝑷(𝒙)  แล้วเหลอืเศษ  6   

แล้วรากทีเ่ป็นจ านวนจริงบวกของสมการ  𝑷(𝒙) = 𝟎  มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 

 

 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

38 

9 วิชาปี 2559 

ก าหนดให้  𝑷(𝒙) = 𝒂𝒙𝟓 + 𝒃𝒙𝟑 + 𝒄𝒙 + 𝒅  เมื่อ  𝒂, 𝒃, 𝒄, 𝒅  เป็นคา่คงตวั  ถ้า  𝒙 − 𝟏  หาร  𝑷(𝒙)  เหลอืเศษ  10  

และ  𝒙  หาร  𝑷(𝒙)  เหลอืเศษ 6 แล้ว  𝒙 + 𝟏  หาร  𝑷(𝒙)  เหลอืเศษเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -10   2.   -6   3.   2 

4.   4   5.   6 

 

 

 

9 วิชาปี 2558 

ถ้า  𝒙 − 𝟏  หารพหนุาม  𝑷(𝒙)  แล้วเหลอืเศษ -1 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 ก.   𝒙 − 𝟏  หาร  −𝑷(𝒙)  เหลอืเศษ  -1 

 ข.   𝒙 − 𝟏  หาร  𝑷𝟐(𝒙)  เหลอืเศษ  1 

 ค.   𝒙 + 𝟏  หาร  𝑷(−𝒙)  เหลอืเศษ  1 

 ง.   𝒙 + 𝟏  หาร  −𝑷(−𝒙)  เหลอืเศษ  1 

จ านวนข้อความทีถ่กูต้องเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   0    2.   1    3.   2 

4.   3    5.   4 
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9 วิชาปี 2559 

ให้  𝑆 = {𝑥  |𝑥  เป็นจ านวนเต็มที่สอดคล้องกบัอสมการ  6|𝑥 − 3| < 5𝑥 }  

จ านวนสมาชิกของ  𝑆  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   14    2.   15    3.   16 

4.   17    5.   18 

 

 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2560 

ให้  𝐴 = {𝑥 |𝑥  เป็นจ านวนเต็มที่อยูใ่นชว่ง  [−10,10] }  𝐵 = {𝑥 |(𝑥 + 5)(|𝑥| − 5) ≥ −9 } 

จ านวนสมาชิกของ  𝐴 ∩ 𝐵  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   7  2.   14  3.   16  4.   18  5.   21 
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9 วิชาปี 2561 

จ านวนเตม็  𝑥  ที่สอดคล้องกบัอสมการ  |2𝑥2 + 1| − |−𝑥2 + 2𝑥 − 1| ≤ 15  มีทัง้หมดก่ีจ านวน 

1.   7  2.   9  3.   11  4.   13  5.   15 
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9 วิชาปี 2558 

จ านวนเตม็  𝑥  ที่สอดคล้องกบัอสมการ  ||100 + 𝑥| − |100 − 𝑥|| < 100 

มีจ านวนทัง้หมดเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   49    2.   50    3.   51 

4.   99    5.   100 

 

 
 

 

 

 

9 วิชาปี 2559 

ถ้า  𝑎  และ  𝑏  เป็นคา่คงตวั ซึง่อสมการ  𝑥+𝑎
(𝑥+𝑏)2

≥ 0  มเีซตค าตอบคือชว่ง  (1,∞) 

แล้ว  𝑎 + 𝑏  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -2    2.   -1    3.   0 

4.   1    5.   2 
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ปัญหาเชาวน์ 
9 วิชาปี 2559 

ก าหนดให้  𝑃(𝑥)  เป็นพหนุามซึง่มีสมัประสทิธ์ิเป็นจ านวนเตม็บวก  ถ้า  𝑃(1) = 10  และ  𝑃(10) = 2,116 

แล้ว  𝑃(−1)  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   4    2.   10    3.   51 

4.   106    5.   1,053 
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Number theory 
   

ของเขตบนของ 𝐒  คือ จ านวนที่ไมม่ีตวัไหนใน  S  ที่มากกวา่มนั 

ขอบเขตล่างของ 𝐒  คือ  จ านวนที่ไมม่ีตวัไหนใน  S  ที่น้อยกวา่มนั 

   

  EX. S = [6  , 8]  ขอบเขตบน   x ≥ 8    ดงันัน้ขอบเขตบนน้อยสดุ  = 8 

ขอบเขตลา่ง    x ≤ 7  ดงันัน้ขอบเขตลา่งมากสดุ  = 6 

            
   

        

 

  EX. S = (−8,3) ∪ (5,9) ขอบเขตบน    x ≥ 9 ดงันัน้ขอบเขตบนน้อยสดุ  = 9 

ขอบเขตลา่ง   x ≤ −8 ดงันัน้ขอบเขตลา่งมากสดุ  = −8 

 

        

*************************************************************************************************************************** 
   

 

การหารลงตัว 
- 𝑎|𝑏  หมายถงึ  b หารด้วย a ลงตวั 

- ถ้า  a|b  และ  b|c  แล้ว a|c  
-  ถ้า  a|b  และ  b|a  แล้ว  a = b 

-  เมื่อ  a|b  แล้ว  a|bc  เช่น  2|6  แล้ว  2|6x5 

- -ถ้า  a|(b + c)  และ  a|b  แล้ว  a|c 
- ถ้า  a|b  และ  a|c  แล้ว  a|(bx + cy) เมื่อ x และ y เป็นจ านวนเต็ม 

    

 

จ านวนเฉพาะ prime number (P) 

 คือจ านวนเต็มทีม่เีพียง  1 , −1 , p , −p    เทา่นัน้ท่ีหาร  p  ลงตวั 
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มาดู trick กนันะ  

 

EX. 3|(a3 − a)  เพราะ  3| (a − 1)(a)(a + 1)⏟          
ผลคณูขอฃจ านวนเต็มเรียงกนั 3 ตวั

  เช่น  3|15 ∗ 16 ∗ 17 

การท่ีมนัตดิกนั 3 ตวัอะ่ ยงัไงก็ต้องมีตวัที่3 หารลงตวัอยูแ่ล้ว 

 

ดงันัน้เราเลยได้วา่  n |  ผลคณูของจ านวนเต็มท่ีเรียงกนั  n  ตวั 

ขอเสริมความรู้หนอ่ย อนันีช้อบออกในข้อสอบแขง่ขนั พวกเพชรยอดมงกฎุก็มีให้เห็นบ้าง  

เรามาดเูทคนิคการหาจ านวนท่ีหารด้วย 2 , 3 , 4 , 5 , 6 , 7, … ลงตวั 

พี่จะสมมตุวิา่ จ านวนนัน้หน้าตามนัเป็นแบบนีน้ะ  

  N = anan−1an−2…a2a1a0   

 

1 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ 2|a0 

3 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ 3|(an + an−1 +⋯+ a1 + a0) 

4 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ 4|a1a0 

5 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ  a0 = 0  หรือ  a0 = 5  

9 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ 9|(an + an−1 +⋯+ a1 + a0) 

10 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ a0 = 0 

11 จะหาร 𝑁 ลงตวั  ก็ตอ่เมื่อ   11|(a0 − a1 + a2 − a3 +⋯+ (−1)
nan) 

 

Example  
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การหาร                                 b = aq + r  , 0 ≤ r < |a| 

                                  ตวัตัง้   ตวัหาร  ผลหาร  เศษ 

 

   

• ห.ร.ม ตัวหารร่วมมาก  

หลักการเขียน ห.ร.ม  ของ  a , b  ซึง่แทนด้วย  (a , b)    
ความหมาย ห.ร.ม  ของ  a , b  หมายถึง จ านวนทีม่ากที่สดุที่น าไปหาร a , b  ลงตวั 

- การหาหรม สามารถหาได้หลายแบบนะ 

เทคนิคที่ 1 หาหรม. แบบแยกตวัประกอบธรรมดา 

 

 

 

 

เทคนิคที่ 2 การหาหรม.โดย ท าเป็น 2 ฝ่ัง  

 

 

 

 

 

 

เทคนิคที่ 3 การหาหรม. โดยใช้วธีิยคูลดิ 

 

         EX. หา ห.ร.ม  ของ  (382 , 144) 

    382 = 144(2) + 94 

 

    144 = 94(1) + 50 

 

    94 = 50(1) + 24 

 

    50 = 24(2) + 8 

 

    24 = 8(3) + 0 

 

   ∴ (595 , 252) = 8 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

47 

จ านวนเฉพาะสัมพัทธ์ 

 มาดูความหมายของมันกนั  

         โดย จ านวนเตม็ a และ b จ าเป็นจ านวนเฉพาะสมัพทัธ์ ก็ตอ่เมื่อ  (a, b) = 1 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

 ค.ร.น. ตัวคณูร่วมน้อย 

หลักการเขียน ค.ร.น.ของ  a , b  ซึง่แทนด้วย  [a, b] 
ความหมาย ค.ร.น.ของ  a , b  หมายถึง จ านวนที่น้อยที่สดุที่น าเอา a,b ไปหารแล้วลงตวั 

    

จ านะเวย่ยยยยยยย    (a, b) × [a, b] = ab 
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โจทย์วิชาสามัญ ทฤษฎีจ านวน 

อาศัยหลักคล้ายๆม.ต้นในการท า  เรามาดูโจทย์กันเลย 

9 วิชาปี 2557 

เศษเหลอืที่ได้จากการหาร  𝟒𝟗𝟗𝟗 + 𝟗𝟓𝟓𝟓  ด้วย 5 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   0    2.   1    3.   2 

4.   3    5.   4 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2558 

เศษเหลอืที่ได้จากการหาร  (𝟗𝟗𝟓)𝟏𝟔 + (𝟗𝟗𝟔)𝟖 + (𝟗𝟗𝟕)𝟒 + (𝟗𝟗𝟖)𝟐 + 𝟗𝟗𝟗  ด้วย 7 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   1    2.   2    3.   4 

4.   5    5.   6 

 

 
9 วิชาปี 2559 

เศษเหลอืที่ได้จากการหาร  11111  ด้วย  1,210  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   1    2.   11    3.   111 

4.   121    5.   211 
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9 วิชาปี 2557 

ถ้า  𝑛  เป็นจ านวนเตม็ที่มากที่สดุที่หาร  166  และ  1101  ได้เศษเหลอื  1  แล้ว  𝑛  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 

 

 

 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2560 

จ านวนเตม็บวก  𝑛 > 2  ที่น้อยที่สดุที่หารด้วย  18  และ  24  แล้วเหลอืเศษ 2 มคีา่อยูใ่นชว่งใดตอ่ไปนี ้

1.   [73, 77]   2.   [78,82]   3.   [83,87] 

4.   [88,92]   5.   [93,97] 
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9 วิชาปี 2557 

ถ้า  𝑚,𝑛  เป็นจ านวนเตม็บวกซึง่  𝑚 = 𝑛 + 2  และ ค.ร.น.  ของ  𝑚  และ  𝑛  เทา่กบั  180  แล้ว ผลคณู 𝑚𝑛  มคีา่ 

เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   180    2.   270    3.   360 

4.   540    5.   720 

 

 

 

 
 

9 วิชาปี 2558 

ก าหนดให้  𝑚, 𝑛 ∈ {100, 101,… , 200} 

ถ้า  ห.ร.ม.  และ  ค.ร.น.  ของ  𝑚, 𝑛  คือ  35  และ  525  ตามล าดบั แล้ว  𝑚 + 𝑛  มคีา่เทา่กบัข้อใด 
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9 วิชาปี 2560 

ก าหนดให้  𝑆  เป็นเซตของจ านวนเต็มบวก n  โดยที่  n  หาร  3,399  แล้วเหลอืเศษ  24 

จ านวนสมาชิกของ  𝑆  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   7  2.   8  3.   9  4.   10  5.   11 

 

 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2561 

ให้  𝑆  เป็นเซตจ านวนเตม็บวก  𝑛  โดยที่  𝑛 < 100  และ  𝑛  มีตวัหารเป็นจ านวนเต็มบวก  12  จ านวน 

ถ้า  𝑛1  คจื านวนท่ีน้อยที่สดุใน  𝑆  ถ้า  𝑛2  คือจ านวนเต็มทีม่ากที่สดุใน  𝑆  แล้ว  𝑛2 − 𝑛1  มรคา่เทา่กบัเทา่ใด 

1.   12  2.   20  3.   36  4.   38  5.   40 
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FUNCTION 

- คู่อันดับ 

    (a, b) = (c, d) ก็ตอ่เมื่อ a = c และ b = d 

    (a, b) ≠ (c, d) ก็ตอ่เมื่อ a ≠ c และ b ≠ d 

 

- ผลคูณคาร์ทีเซียน 

     A × B = { (x, y)/ x ∈ A  และ  y ∈ B } 
  

 

- ความสัมพนัธ์ Relation 

  r  เป็นความสมัพนัธ์จาก  A  ไป  B  ก็ตอ่เมื่อ  r ⊂ A × B 

  จ านวนความสมัพนัธ์จาก A ไป B = 2n(A)×n(B) ก็คือสตูรคล้ายๆ สบัเซตอะ่ 

     

- โดเมนและเรนจ์ 

   โดเมน (Dr) =  เซตของ คูอ่นัดบั x 

   เรนจ์ (Rr) =  เซตของคูอ่นัดบั y 

  วิธีการหา domain และ range 

   

หา  Dr หา  Rr 

จดัรูป  y  =  เทอมของ  x 
 

จดัรูป  x =  เทอมของ  y 
 

ถ้ามมีากกวา่ 1 เง่ือนไข ให้น าเอา ∩ กนั 

 

โดยมีเงื่อนไขดงันี ้ 

(1)   ถ้าจดัรูปได้ 


Δ
   จากการที่สว่นห้ามเป็นศนุย์ เลยได้เลยวา่   Δ ≠ 0 

(2)  ถ้าจดัรูปได้  y = √ ได้เลยวา่  ≥ 0 เพราะในรูท ต้องมากกวา่ศนูย์   

(3)   ถ้า y = log  จะได้เลยวา่    > 0 

(4)  การหา  Dr  , Rr  โดยดกูราฟ 

(5)  ถ้าออกแนวอ่ืน เราก็พลิกแพลงเอาเลย เดี๋ยวไปดตูวัอยา่งกนัเนาะ     
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ฝึกหา domain กนัก่อนนะ 

 EX.  r1 = {(x, y)|y = √10 − √x
2 − 4 }  จงหา  Dr1 

    

 

 

 

 

 

 

 EX.                        r2 = {(x, y)|y =
3

1−|x−2|
 }    จงหา  𝐃𝐫𝟐 

   

    

   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ฝึกหา range กนั 

 

EX.  r1 = {(x, y)|y = √10 − √x
2 − 4 }  จงหา  Rr1 
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EX.                        r2 = {(x, y)|y =
3

1−|x−2|
 }    จงหา  𝐑𝐫𝟐 

 

 

  

  

 

 

 

 

 

EX. จงหา  Rr  เมื่อ  r = {(x, y) ∈ R × R/ y =
x2−x+1

x−1
}  สอนเผื่อออกสอบ pat1 ยากนดินงึนะน้องๆ 

   

 

  

 

 

 

 

 

 

 

ปล. การใช้กราฟในเร่ืองความสัมพันธ์ ฟังก์ชนั  พี่ขอข้ามนะครับ เพราะมันไม่ออก 9 วิชาสามัญเลยอ่ะ แล้วก็ 
ส่วนใหญ่ข้อสอบก้ไม่ออกอยู่แล้วอ่ะ ท้งนีเ้ราอาจพล็อท คร่าวๆ เอาเองก็ได้ ไม่ยากๆ 

   

ฟังก์ชัน 

นิยาม คือ  “ ถ้า  (x, y) ∈ r  และ  (x, z) ∈ r  แล้ว  y = z ” 
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ถ้าพดูเป็นภาษาคนก็คือ  จะเป็นฟังกช์นัไดน้ั้น ก็ต่อเม่ือ x ตวันั้น ไปจบัแค่ Y เดียว 

                                                A                     B 

 

   1  a     

   2  b     

   3  c     

   4   

 

ฟังก์ชัน 1-1 
นิยาม คือ “ ถ้า  (x1, y) ∈ f  และ  ∈ f  แล้ว  x1 = x2 

ถ้าพดูให้เป็นภาษาคนก็ คือ  การที่จะเป็นฟังก์ชนั 1-1 นัน้ 

1. ต้องเป็นฟังก์ชนัก่อน 

2. Y ตวันั้น ตอ้งถูกจบัดว้ย X เดียว 

                      A                B    

 

   1  a    

   2  b     

   3  c    

   4  d   

                                                  e 

 

ฟังก์ชัน ทั่วถงึ คือ  

ฟังกช์นั A ไปทัว่ถึง B หมายถึง  B ตอ้งถูกใชห้มด 

                                         

                                                A                     B 

 

   1  a     

   2  b     

   3  c     

   4   

 

 

Example   ข้อใดบ้างที่เป็นฟังก์ชนั   

    r1 = {(1,3), (1,4)}  
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    r2 = {(2,7), (5,7)}  

 

    r3 = {(1,2), (3,4)}  

 

    

 

************************************************************************************************************************ 

 

การcheck ว่า เป็น function หรือ function 1-1 มัย้ โดยการใช้กราฟ 

เช็คฟังก์ชนั ... ลากเส้นแนวดิ่งตดั 1 จดุเสมอเป็นฟังก์ชนั     

เช็คฟังก์ชนั 1 – 1 ... ลากเส้นแนวนอนตดั 1 จดุเสมอเป็นฟังก์ชนั 1 – 1 แตว่า่ก่อนทีจ่ะเป็นฟังก์ชนั 1-1 นัน้ต้องเป็นฟังก์ชนั
ก่อนนะ      

Example     ความสมัพนัธ์ข้อใดตอ่ไปนีเ้ป็นฟังก์ชนั 

    1.     r1 = {(x, y) ∈ R × R|x = √9 − y2 และ  xy ≥ 0 } 

    2.   r2 = {(x, y) ∈ R × R|x
2 + y2 = 2 และ  xy > 0} 

    3.   r3 = {(x, y) ∈ R × R| | |x| − |y| = 3} 

    4.   r4 = {(x, y) ∈ R × R||x + y| = 4} 

    

 

  

 

Solution  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Function inverse    
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ถ้า f(a) = b แล้ว จะได้ว่า  จะไดว้า่ f−1(b) = a 

 

โดยวิธีการแก้หา inverse มขีัน้ตอน ดังนี ้ 

1. สลบั y เป็น x และสลบั x เป็น y  

2. จดัรูป  y =  เทอมของ  x 

 

 

EX.  ก าหนดให้  f(x) = (x − 8)3  จงหา  f−1(x) 

 

1.)  สลบั y เป็น x และสลบั x เป็น y 

y = (x − 8)3 , x ≥ 0 เราะสลบัเป็น    x = (y − 8)3  , y ≥ 0 

 

 

ขัน้ที่ 2 จดัรูป √x
3

 = √(y − 8)3
3

  , y ≥ 0 ∗∗ 

   √x
3

 = y − 8 

   y = √x
3
+ 8   

 

 ดงันัน้จงึได้วา่ f−1(x) = √x3 + 8   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Composition of function 
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    f    g 

 

   1  a  b  17 

   2  b  c  16 

   3  c  d  7 

   4  d  f  9 

 

 

  gof  สร้างจาก  f  ไป  g  คืออารมณ์ประมาณเดินทางจาก f ไป g อา่  

  ได้  gof = {(2,17), (3,16), (4,7)} 

 

หลกัการท่ีน้องๆ ต้องรู้ ถ้าเราใช้ความเข้าใจก็ๆมต้่องจ าอะ่ ประมาณวา่ y ของ f จะเป็นคา่x ของ g 

 

สตูรหรือรูปแบบการเขียน ฟังก์ชนั ที่น้องๆต้องรู้ 

gof(x) = g(f(x)) 

(fof−1)() =  

(gof)−1 = f−1og−1 

(gof)oh(x) = go(foh)(x) = g (f(h(x))) 

 

 

การเอา function มาจุ้มกนั 555555555+ 

  

    (f + g)(x) = f(x) + g(x) 

    (f − g)(x) = f(x) = g(x) 

     (f ∙ g)(x) = f(x) ∙ g(x) 

    (
f

g
) (x)  =

f(x)

g(x)
∙ g(x) ≠ 0 

 

 

 

 

 

การหา domain ของ function ที่มาจุ้มกนั 

  

  Df + g 

  Df − g   Df ∩ Dg เพราะเราเอา f(x) กบั g(x) มาใช้ ทัง้คู ่
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  Df ∙ g 

  Df
g

= Df ∩ Dg − { x / g(x) = 0 } เหมือนชาวบ้านแหละ แตว่า่สว่นห้ามเป็น 0 เฉยๆ 

************************************************************************************************************************** 

แถมๆๆๆๆๆๆๆๆๆๆ 

 

ฟังก์ชนัเพิ่มและฟังก์ชันลด 

ฟังก์ชนัเพิ่ม  →  x เพิ่ม y เพิ่ม ความชนัของกราฟ เป็น + 

ฟังก์ชนัลด   →  x เพิ่ม y ลด    ความชนัของกราฟ เป็น - 

 

 

เออ นอ้งๆ บทน้ี มนัไม่ออก 9 วชิาสามญั เลยนะ แต่มนัจะไปเล่นรวมกบั แคลคูลสั แทนเลยอ่ะ  

เด๋ียวเราค่อยไปดูโจทย ์กนัในแคลคูลสันะครับ...... 

 

 

 

 

MATRIX 
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      ชนิดของเมทริกซ์ 

 

 

ชนิดของเมทริกซ์ ลกัษณะ ตวัอยา่ง 

เมทริกซ์ศนูย์ (0) 
เมทริกซ์ท่ีสมาชิก 

ทกุตวัเป็นศนูย์ 
[
0 0
0 0

] , [0 0 0] 

เมทริกซ์จตัรัส 
เมทริกซ์ท่ีจ านวน 

แถวเทา่กบัจ านวฯหลกั 
[
1 2
3 4

] , [
1 1 1
1 1 1
1 1 1

] 

เมรทริกซ์เอกลกัษณ์ (I) 

เมทริกซ์ท่ีมี 

สมาชิกเส้นทแยงมมุหลกั 

เป็น 1 ทกุตวั 

[
1 0
0 1

] 

[
1 0 0
0 1 0
0 0 1

] 

 

ทรานสโพส   

At   คือเมทริกซ์ที่เกิดจากการเปลีย่นเปลีย่นแถวไปเป็นหลกั 

EX. ถ้า   A = [
1 2
3 4
5 6

]  จะได้   At = [1 3 5
2 4 6

] 

จากตวัอย่าง เราจะเห็นว่า  A  มีขนาด  m× n  จะได้วา่  At  มีขนาด  n × m 

สมบัติของทรานสโพส 

- (At)t = A  ((At)t)t = At 
- (A ± B)t = At ± bt 
- (kA)t = kAt 
- (AB)t = Bt At 

 

 

- การบวกและลบเมทริกซ์ 

 A ± B  ก็เอาสมาชิกในต าแหนง่เดียวกนัมาบวกหรือลบกนัได้เลย 

  

EX. 
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  [
1 2
3 4

] + [
5 6
7 8

] = [
1 + 5 2 + 6
3 + 7 4 + 8

] = [
6 8
10 12

] 

   

  [
1 2
3 4

] − [
5 6
7 8

] = [
1 − 5 2 − 6
3 − 7 4 − 8

] = [
−4 −4
−4 −4

] 

 

สมบัติการบวก 

   

สมบัติปิดการบวก A + B  เป็นเมทริกซ์ 

สมบัติการสลบัที่การบวก A + B = B + A  

สมบัติการเปลี่ยนกลุ่มการบวก (A + B) + C = A + (B + C) = A + B + C  

สมบัติการมีเอกลกัษณ์การบวก A + 0 = 0 + A  

สมบัติการมีอนิเวอร์สการบวก A + (−A) = 0 = (−A) + A  

 

 

 

 

 

การน าเอาค่าคงท่ีคูณเมทริกซ์ ให้เราน าเอาค่าคงที่ คณูเข้าไปทุกตัวได้เลย 

EX. 3 [
1 2

3 4
] = [3 6

9 12
] 

 

การคูณเมทริกซ์ด้วยเมทริกซ์ 

 EX. 

  [
1 2
3 4
5 6

] [
1 2 4
3 −1 3

]   =   [
1(1) + 2(3) 1(2) + 2(−1) 1(4) + 2(3)

3(1) + 4(3) 3(2) + 4(−1) 3(4) + 4(3)

5(1) + 6(3) 5(2) + 6(−1) 5(4) + 6(3)
] = [

7 0 10
15 2 24
23 4 38

] 

สมบัติของการคณู 

   

เอกลกัษณ์การคณู 
 

AI = A = IA 



                                                                                     จบัจดุคณิต พชิิต 9 วิชาสามญั 
 

 

63 

 

การมีอินเวอร์สการคณู AA−1 = I = A−1A  เมื่อ  A−1  

การเปลีย่นกลุม่การคณู 
A(BC) = (AB)C = ABC 

เมื่อ  AB, BC  หาคา่ได้ 

การแจกแจง 

 

A(B ± C) = AB ± AC 

(B ± C)A = BA ± CA 

 

  

                                               จ าไว้ใส่หวัเลยว่า  AB ≠ BA   

 

ท าให้ (A + B)(A − B) = A2 − AB + BA − B2 ≠ A2 − B2 

 (A + B)2 = A2 + AB + BA + B2 ≠ A2 + 2AB + B2 

(A − B)2 = A2 − AB − BA + B2 ≠ A2 − 2AB + B2 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

DETERMINENT (Det) 

หลักการหา  𝐝𝐞𝐭 

เมทริกซ์ขนาด 𝟏 × 𝟏   A = [a]  จะได้  det A = a ปยอ.ไมม่ีอะไรเลย 

เมทริกซ์ขนาด 𝟐 × 𝟐   

อยูบ่นเคร่ืองหมายตรงข้าม ได้เทา่กบั - bc 
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     A = [
a b
c d

]  จะได้  det A = [a b
c d

] = ad − bc 

 

 

เมทริกซ์ขนาด  𝟑 × 𝟑  

A = [
a b c
d e f
g h i

] 

  หา  det A โดยน า 2 หลกัแรกมาตอ่ท้ายหลกัที่ 3 แล้วท าเหมือน 𝟐 × 𝟐 เลย 

 

  จะได้  det A = |
a b c
d e f
g h i

|
a b
d e
g h

  = aei + bfg + cdh − gec − hfa − idb 

 

 

 

ทัง้นี ้เราสามารถหา det โดยวิธีใช้ cofactor ช่วยก็ได้ (ขอให้น้องไปอ่านตรง cofactor ก่อนนะครับ )   

การใช้โคแฟคเตอร์ในการหา  𝐝𝐞𝐭  ของเมทริกซ์  𝐧 × 𝐧 

วิธีการหา det 

1. เลอืกแถวหรือหลกัไหนก็ได้ มา 1 แถว/หลกั 

2. หา cofactor ของต าแหนง่ทีเ่ลอืกมา 

3. เอาสมาชิกในต าแหนง่นัน้ คณูกบัคา่ Cofactor ของต าแหนง่ที่เลอืกมาแล้วน ามาบวกกนั 

แล้วก็จะได้ คา่ det นัน่เอง 

 

 

 

EX. A = [
2 1 4
0 5 0
2 −2 2

]    จงหา  det 

  Solution            เลอืกตวัด าเนนิการตามแถวที่ 2 ควรเอาแถว/หลกัที่คิดงา่ยๆ 

    จะได้  detA = 0C21(A) + 5C22(A) + 0C23(A) 

      = 5(+M22(A)) = 4 (+ |
2 4
2 2

|) 

อยูล่า่งเคร่ืองหมายเหมือนเดิม ได้เทา่กบั ad 

อยูบ่นเคร่ืองหมายตรงข้าม 

อยูล่า่งเคร่ืองหมายเหมือนเดิม 
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      = 4((2)(2) − 2(4)) = -16 

 

  

สมบัติของ det 

  1. det(AB) = (det A)(det B) 

  2. det(A−1) =
1

detA
  ;  det A ≠ 0 

  3. det(At) = det A 

  4. det(kA) = kn det A  ;   n  คือ มิติของเมทริกซ์  A 

  5. det(An) = (detA)n 

  6.   det(adj A) = (det An−1) 

 

 

Minor และ  Cofactor 
  Minor ∶   Mij(A)  คือ คา่ det ทีไ่ด้จากการตดัแถวที่ i และหลกัที่ j 

  Cofactor:  Cij(A)    = (−1)i+j Mij(A) 

 EX. 

    A = [
2 1 4
0 5 0
2 −2 2

]  

 จะได้วา่ 

 M11(A) =  |
5 0
−2 2

| = 10 

 

 

 C11(A) = (−1)1+1M11(A)= +M11(A) = 10 

------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------------- 

  

Inverse ของ matrix                  AA−1 = I = A−1A 
การหา inverse 

เมทริกซ์ขนาด  𝟏 × 𝟏 

   ถ้า  A = [a]  จะได้  A−1 = [1
a
] ;   a ≠ 0 
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EX. 

ถ้า A = [2]  จะได้  A−1 = [1
2
] 

อนันีไ้มม่ีอะไร ปยอ 555555 

   

เมทริกซ์ขนาด  𝟐 × 𝟐 ใช้หลักการสลับที่พี่น้อง ตุ๊ยท้องน้องพี่ 

ถ้า  A = [a b
c d

]  จะได้วา่  A−1 = 1

detA
[
d −b
−c a

]  ;  det A ≠ 0 

โดยถ้า det A = 0 มนัจะเป็นเมทริกซ์เอกฐาน ก็คือ ไมม่ี  A−1 

 

EX. A = [
1 2
3 4

] จงหา A−1 

 Solution   จะได้  det A = (1) (4) − (2)(3) = −2 

   และ    A−1 = 1

−2
[
4 −2
−3 1

] 

 

เมทริกซ์ขนาด 𝐧 × 𝐧 

   A−1 =
1

detA
adj A  เมื่อ  det A ≠ 0 

 

โดยที่   adj A = [Cij(A)]
t 

                      
         เมทริกซ์ผูกพัน 

 

 

 

 

 

ตวัอยา่งการหาอินเวอร์สส าหรับเมทริกซ์ขนาด  3 × 3 

A = [
2 1 4
0 5 0
2 −2 2

] จงหา  A−1 
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  Soln det A = [
2 1 4
0 5 0
2 −2 2

] = −16 

 

 adj A = [Cij(A)]
t
= [

C11(A) C12(A) C13(A)

C21(A) C22(A) C23(A)

C31(A) C32(A) C33(A)
]

t

= [

+M11(A) −M12(A) +M13(A)

−M21(A) +M22(A) −M23(A)

+M31(A) −M32(A) +M33(A)
]

t

 

 

 =

[
 
 
 
 
 + |

5 0
−2 2

| − |
0 0
2 2

| + |
0 5
2 −2

|

− |
1 4
−2 2

| + |
2 4
2 2

| − |
2 1
2 −2

|

+ |
1 4
5 0

| − |
2 4
0 0

| + |
2 1
0 5

| ]
 
 
 
 
 
t

= [
10 0 −10
−10 −4 6
−20 0 10

]

t

= [
10 −10 −20
0 −4 0
−10 6 10

] 

 

  A−1 =
1

detA
adj A =

1

−16
[
10 −10 −20
0 −4 0
−10 6 10

] 

 

สมบัติของinverse  

  1. (A−1)−1 = A 

  2. (AB)−1 = B−1A−1 

  3. โดยปกติ  (A ± B)−1  ≠   A−1 ± B−1 

 

 

 

 

 

 

Operation of matrix 
  1. ถ้าเมทริกซ์มีแถวใดแถวหนึง่ หรือหลกัใดหลกัหนึง่เป็น 0 ทัง้หมด 

   det  จะเทา่กบั 0 
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   เช่น  |
2 3 4
0 0 0
1 2 6

| = 0   ,   |
1 0 4
2 0 5
3 0 6

| = 0 

 

  2. ถ้าเมทริกซ์มีสองแถวใด หรือสองหลกัใดเทา่กนั 

   det  จะเทา่กบั 0 

 

   เช่น  |
1 2 3
4 5 6
1 2 3

| = 0   ,   |
1 1 4
2 2 8
3 3 5

| = 0 

 

3. เมทริกซ์ B  เกิดจากเอาเมทริกซ์ Aมาสลบัแถวคูใ่ดคูห่นึง่ หรือหลกัคูใ่ดคูห่นึง่ 

   จะได้วา่  det B = −det A 

   เช่น  A = [
1 2 3
4 5 6
7 8 9

]  และ  B = [
3 2 1
6 5 4
9 8 7

]  จะได้  detB = −detA 

 

4. เมทริกซ์ B  เกิดจากการน าเอาคา่คงที่ K คณูเข้า เมทริกซ์ A แถวใดแถวหนึง่ หรือหลกัใด
หลกัหนึง่ จะได้วา่  det B = k (det 𝐴) 

   เช่น    A = |a b
c d

| = 2  และ  B =   |2a 2b
c d

| = 2(2) = 4 

            

  5. ถ้าน าคา่คงที่คณูแถวมดแถวหนึง่หรือหลกัใดหลกัหนึง่ แล้วน าไปบวกกบัแถวหรือหลกัอีก
อนัหนึง่ 

   จะเกิดเมทริกซ์ใหมซ่ึง่มคีา่  det  เทา่เดิม 

   เช่น |
1 2
3 4

| = −2  
R1+3R2
→       |

1 + 3(3) 2 + 3(4)
3 4

| = |
10 14
3 4

| = −2  

    |
1 3
1 5

| = 2  
C1+6C2
→       |

1 + 6(3) 3
1 + 6(5) 5

| = |
19 3
31 5

| = 2 

 

6. (อนันีย้งัไมเ่คยเห็นออกข้อสอบเลยนะ) กรณีเป็นเมทริกซ์สามเหลีย่ม 

   det  ของเมทริกซ์นัน้ เทา่กบั ผลคณูของสมาชิกในแนวทแยงมมุหลกั 

   |
1 −28 6
0 4 1
0 0 4

| = 16  , |
2 0 0
1 7 0
5 2 −5

| = −70  , |
−2 0 0
0 −7 0
0 0 5

| = 70 
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การใช้เมทริกซ์ช่วยหาค าตอบของสมการ 

  a11x1 + a12x2 + a13x3 +⋯+ a1nxn = b1   

  a21x1 + a22x2 + a23x3 +⋯+ a2nxn = b2   

  a31x1 + a32x2 + a33x3 +⋯+ a3nxn = b3   

   ⋮  ⋮  ⋮ 

  an1x1 + an2x2 + an3x3 +⋯+ annxn = bn   

    

เราจะเขียนได้เป็น  

  

[
 
 
 
 
 
𝐚𝟏𝟏 𝐚𝟏𝟐 𝐚𝟏𝟐 ⋯ 𝐚𝟏𝐧
𝐚𝟐𝟏 𝐚𝟐𝟐 𝐚𝟐𝟑 ⋯ 𝐚𝟐𝐧
𝐚𝟑𝟏 𝐚𝟑𝟐 𝐚𝟑𝟑 ⋯ 𝐚𝟑𝐧
⋮ ⋮ ⋮ ⋮
⋮ ⋮ ⋮ ⋮
𝐚𝐧𝟏 𝐚𝐧𝟐 𝐚𝐧𝟑 𝐚𝐧𝐧]

 
 
 
 
 

    

[
 
 
 
 
𝐱𝟏
𝐱𝟐
𝐱𝟑
⋮
𝐱𝐧]
 
 
 
 

 = 

[
 
 
 
 
𝐛𝟏
𝐛𝟐
𝐛𝟑
⋮
𝐛𝐧]
 
 
 
 

  

 
 
 

 
𝐀𝐗 = 𝐁 

 
 

จ าสตูรนีไ้ว้ก็ดีนะ มนัเคยออกข้อสอบปีนงึ 

******ถ้า  det A ≠ 0  ระบบสมการเชิงเส้นมีค าตอบ 1 ชดุ******** 

การหาค าตอบของระบบสมการเชิงเส้น โดยใช้กฎของคาราเมอร์ 

ออกทกุปีเลยน้องงงงงงงงงงงงง ...... เดี๋ยวอนันีพ้ี่สอนเอง 

Example           4x+2y-z = 0 

                          x- y = 3 

                          5x-3y+2z = -1 
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จงหา x , y และ z 

เราจะแก้โดยใช้กฎของคราเมอร์แก้  

 

  

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

การหาอนิเวอร์สโดยวิธีการด าเนินการตามแถว 

หลกัการคือ [ A |  I ]~[ I | A−1 ] 

EX.   A = [
1 −1 0
1 0 −1
1 −1 1

] จงหา  A−1 
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solution    เร่ิมจาก เอา  A มาเขยีนในรูป  [ A | I ]  แล้วด าเนินการตามแถวเพื่อให้อกีฝ่ังมนัเป็น I 

 

  [
1 −1 0
1 0 −1
1 −1 1

1 0 0
0 1 0
0 0 1

] ~   [
1 −1 0
0 1 −1
0 4 −3

1 0 0
−1 1 0
0 0 1

]  

 

      ~ [
1 −1 0
0 1 −1
0 0 1

1 0 0
−1 1 0
−1 0 1

]  𝑅3 − 𝑅1 

 

 

      ~ [
1 −1 0
0 1 0
0 0 1

1 0 0
0 1 1
−1 0 1

]  R2 + R3 

 

      ~ [
1 0 0
0 1 0
0 0 1

1 1 1
0 1 1
−1 0 1

]  R1 + R2 

 

  ดงันัน้  A−1 = [
1 1 1
0 1 1
−1 0 1

] 

 

 

 

 

 

 

 

 

ทีนีจ้ะจบละ พ่ีขอแถมอนันีน้ะ  

ถ้าเจอแบบนี ้  [
𝑎 2 1        3
𝑏 0 −1    3
𝑐 2 −2 −4

]  ~  [
1 2 1 3
0 1 0 −3
0 0 1 5

] 

 

𝑅2 − 𝑅1 
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มนัหมายความวา่ 2 ระบบ นี ้คา่ x,y,z มนัเทา่กนั 

คือ สมการนีอ้ะ่     ax+2y+z = 3 

  bx-z = 3 

                  cx+2y-2z = -4  

                                                                                    2 ระบบนีพ้อแก้ออกมา คา่ x,y,z มนัเทา่กนั 

กบั   x+2y+z = 3 

       Y=-3 

  Z= 5 

 

 

********************************************************************************** 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ตัวอย่างข้อสอบเก่า 9 วิชาสามัญ MATRIX 
9 วิชาปี 2558 

ในระบบสมการเชิงเส้นท่ีมี 3 สมการ  และ 3 ตวัแปร  𝑥, 𝑦, 𝑧 
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ถ้าหา  𝑧  ได้เทา่กบั  
|
1 2 4
2 −3 −1
1 0 1

|

|
1 2 1
2 −3 4
1 0 2

|

  จากการใช้กฎของคราเมอร์  แล้ว  𝑥 + 𝑦  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -4    2.   -2    3.   2 

4.   4    5.   6 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2559 

ถ้า  𝑆  เป็นเซตจ านวนจริง  𝑎  ซึง่ท าให้ระบบสมการ  𝑎𝑥 + 2𝑦 − 2𝑧 = −1 

      𝑥 + 𝑦 − 𝑧 = 0 

      2𝑥 + 𝑦 + 2𝑧 = 2 

มีค าตอบเพียงค าตอบเดียว  แล้ว  𝑆  คือเซตในข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   (−∞, 1) ∪ (1,∞) 2.   (−∞,−1) ∪ (0,∞) 3.   (−∞, 2) ∪ (2,∞) 

4.   (−∞,−2) ∪ (−2,∞) 5.   {−2,−1,1,2}  

 

 

 
 

9 วิชาปี 2560 

ก าหนดระบบสมการ  𝐴𝑋 = 𝐵  เมื่อ  𝐴 = [
𝑎 2 1
𝑏 0 −1
𝑐 2 −2

]  , 𝑋 = [
𝑥
𝑦
𝑧
]  และ  𝐵 = [

3
3
−4
] 
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ถ้า  [
𝑎 2 1        3
𝑏 0 −1    3
𝑐 2 −2 −4

]  ~  [
1 2 1 3
0 1 0 −3
0 0 1 5

]  แล้ว  det(𝐴)  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -8  2.   -4  3.   -1  4.   4  5.   8 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2559 

ก าหนดให้  𝐴  เป็นเมริกซ์  3 × 3  ซึง่  [𝐴 ∶ 𝐼]~[𝐼 ∶ 𝑃]  โดยที่  𝐼  เป็นเมทริกซ์เอกลกัษณ์มติิ  3 × 3 

และ  𝑃 = [
1 2 0
0 −1 2
1 0 −1

]  ถ้า  𝐴 [
1
2
3
] = [

𝑎
𝑏
𝑐
]  แล้ว  𝑎  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -17    2.   -5    3.   −
𝟏𝟕

𝟓
 

4.   
𝟓

𝟏𝟕
    5.   

𝟏𝟕

𝟓
 

 

 

 

 
 

 

9 วิชาปี 2557 

ก าหนดให้  𝑎, 𝑏, 𝑐  เป็นจ านวนจริง 
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ถ้า  [
1 2 𝑎
3 1 𝑏
−1 0 𝑐

]~ [
1 2 −1
0 −5 7
−1 0 2

]  โดยก าหนดการด าเนินการตามแถว  𝑅2 − 3𝑅1 

แล้ว  𝑎 + +𝑐  มีคา่เทา่กบัข้อใด 

 

 

 

 
9 วิชาปี 2558 

ก าหนดให้  𝐴  เป็นเมทริกซ์ขนาด  3 × 3  ซึง่  𝐴 = [𝑎𝑖𝑙]  และ  det(𝐴) = 10 

ถ้า  𝐵 = [
0 0 0
2𝑎11 2𝑎12 2𝑎13
𝑎31 𝑎32 𝑎33

]  แล้ว  det(𝐴 + 𝐵)  มีคา่เทา่กบัเทา่ใด 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

9 วิชาปี 2560 
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ก าหนดให้   𝑎1, 𝑎2, 𝑎3, … , 𝑎9  เป็นล าดบัเรขาคณิต ซึง่มีผลตา่งร่วม  𝑑 > 0 

 และ   𝑏1, 𝑏2, 𝑏3, … , 𝑏9    เป็นล าดบัเรขาคณิต ซึง่มีอตัราสว่นร่วม  𝑟 > 0 

พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 ก.   det [
𝑎1 𝑎2 𝑎3
𝑎4 𝑎5 𝑎6
𝑎7 𝑎8 𝑎9

] = 𝑑  ข.   det [
𝑏1 𝑏2 𝑏3
𝑏4 𝑏5 𝑏6
𝑏7 𝑏8 𝑏9

] = 𝑟 

 ค.   det [
2𝑎1 2𝑎2 2𝑎3

2𝑎4 2𝑎5 2𝑎6

2𝑎7 2𝑎8 2𝑎9
] = 2𝑑  ง.    det [

𝑏1
2 𝑏2

2 𝑏3
2

𝑏4
2 𝑏5

2 𝑏6
2

𝑏7
2 𝑏8

2 𝑏9
2

] = 𝑟2 

จ านวนข้อความทีถ่กูเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   0 (ไมม่ีข้อความถกู)  2.   1   3.   2 

4.   3    5.   4 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

 

9 วิชาปี 2561 
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ถ้า  𝐴 = [2 1
3 5

]  และ  𝐵 = [ 4 3
−2 2

]  แล้ว  det(𝐴𝐵−1)  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   -98  2.   1
2
  3.   1  4.   2  5.  98 

 

 

 

9 วิชาปี 2558 

ก าหนดให้  𝐴, 𝐵  และ  𝐶  เป็ฯเมริกซ์จตัรัุส  และ  𝐼  แทนเมริกซ์เอกลกัษณ์  โดยที่  𝐴, 𝐵, 𝐶  และ  𝐼  มมีิติกนั 

พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 ก.   ถ้า  𝐴𝐵 = 𝐴𝐶  แล้ว  𝐵 = 𝐶 

 ข.   ถ้า  𝐴2 = 𝐼  แล้ว  𝐴−1 = 𝐴 

 ค.   ถ้า  𝐴𝐵 = 𝐼  และ  𝐶𝐴 = 𝐼  แล้ว  𝐵 = 𝐶 

 ง.   ถ้า  𝐴𝐵 = 𝐼  แล้ว  𝑎𝑑𝑗(𝐵) = [det(𝐴)]𝐴 

จ านวนข้อความทีถ่กูต้องเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   0    2.   1    3.   2 

4.   3    5.   4 
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9 วิชาปี 2561 

ให้  𝐴  และ  𝐵  เป็นเมทริกซ์มิติ  3 × 3  และ  𝐼  เป็ฯเใทริกซ์เอกลกัษณ์การคณูมิติ  3 × 3 

ถ้า  𝐴𝐵𝑡 = 𝐼  แล้ว  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 ก.   𝐴𝐵𝑡 = 𝐵𝑡𝐴   ข.   𝐴−1 = 𝐵𝑡  

 ค.   𝐵−1 = 𝐴𝑡     ง.   (𝐴𝐵)−1 = (𝐵𝐴)𝑡  

จ านวนข้อความทีถ่กูเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   0  (ไมม่ีข้อความใดถกู)  2.   1    3.   2 

4.   3    5.   4 

 

 
 

 

 

9 วิชาปี 2557 

ก าหนดให้   𝐴 = [𝑎𝑖𝑗]  เป็นเมทริกซ์มิติ  3 × 3  ซึง่  det(𝐴) > 0 

และ  𝑀𝑖𝑗(𝐴)  เป็นไมเนอร์ของ  𝑎𝑖𝑗   โดยที่  [𝑀𝑖𝑗(𝐴)] = [
1 −1 2
3 2 −4
5 1 3

] 

ถ้า  𝐴−1 = [𝑏𝑖𝑗]  แล้ว  𝑏11 + 𝑏12 + 𝑏13  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   3
25

    2.   4
25

    3.   3
5
 

4.   4
5
    5.   9

5
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9 วิชาปี 2560 

ก าหนดให้  𝑆 = {−2,−1,0,1,2}  , 𝐴 = [ 0 1
−1 1

]    𝑊 = {[
𝑎 𝑏
𝑐 𝑑

]  | 𝑎, 𝑏, 𝑐, 𝑑 ∈ 𝑆 } 

ถ้าสุม่เทริกซ์จากเซต  𝑊  มา  1  เมทริกซ์  แล้วความนา่จะเป็นท่ีจะได้เมทริกซ์  𝐵  ซึง่  𝐴𝐵 = 𝐵𝐴  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

1.   17
625

  2.   19
625

  3.   21
625

  4.   23
625

  5.   25
625

 

 

 

 
 

9 วิชาปี 2558 

ก าหนดให้  𝑆 = {[𝑎𝑖𝑗]3×3  | 𝑎𝑖𝑗 ∈ {−1,1} }  ถ้าสุม่หยิบเมทริกซ์จากเซต  𝑆  มา  1  เมทริกซ์ 

แล้วความนา่จะเป็นท่ีจะได้เมทริกซ์ซึง่ผลรวมของสมาชิกทัง้หมดเทา่กบั  3  มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี  ้

1.   23
29

    2.   
21

28
    3.   

21

27
 

4.   
19

26
    5.   

23

26
 

 

 

 

 

 

 

 


